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Cls. a XI-a
1. 1p din oficiu
. a by .
Fie Xz( jslu:a+d
c d
Din ipoteza rezultd det(X") =0 1p
Din relatia Cayley-Hamilton se obtine X > =u - X , de unde prin inductie,
X" =u""X 5! 2
= u = .
6 2 P
Rezultd "' -a=3, u"" -b=1, u""'-c=6, "' -d=2siu"" (a+d)=5sauu" =5 1p
Se afld a,b,c,d 2p

2.. 1p din oficiu

Fie t urma matricei A si d determinantul acestuia. Avem

det(A—xI,)=x"—xt+d = det(A+1,)=1+t+d 1p

det(A® + A+1,) =det(A—el,) - det(A—€l,) = (€* —te+d)(E —te+d)=1+1> +d> +t—d +dt
unde ¢ radacina cubica a unitatii. 2p

Atunci P +d*+1+1-d+1d =(t+d+1)’ = (¢+3)(d+)=3. 1p

Obtinem (t, d) = (-2, 2),(0, 0), (-4, -4), (-6, -2). Deci t+d € {-8, 0} 2p

3.. 1p din oficiu
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lim x, =1lim (1 - =) =1 1p

N N N e g
lim, " =lim(l— )" =lin{(+ 2 1" =e "=l gy

n—»o n—xo



4. .

1p din oficiu
a) Se demonstreaza prin inductie, ca 0< x, <1, (V) neN".
Se observa, ca x,,, —x, =—x. <0 (V)ne N". Deci sirul este marginit si strict descrescitor,
= (x,) ., convergent. 1p
Notand limita cu / si trecand la limita in relatia de recurenta se obtine / =0. 1p
b) il_)m”(xf + 25 Fet X, ): }}_{E[(M X )+ (xz X )+ + ('xn X )] = }li_{g(% X ) =X 1p

c)3p

lim3/n -x, =lim3/n-x) =lim

n—soo n—soo n—eo 3 1
X,
.. . 9 1 . < . 1
(xn )n>1 fiind strict descrescator, rezulta | —- |  strict crescatorm, limx, =0 = | — | este
- X n—eo X
n ./ nx1 n ./ nx1
sir nemarginit.
3 3 3\
. . X, x (1-x) 1
= limi/n-x, =lim 3 =limg 2 =lim—

n—eo n—eo 3

n=xn 2\ 1+ (=x)+ (=) =3
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